
Hatvány, gyök, logaritmus 

Hatványozás 

𝑎𝑛 = 𝑎 ∙ 𝑎 ∙ 𝑎 ∙ 𝑎 ∙ 𝑎 ∙ 𝑎 ∙ 𝑎 ∙ 𝑎 ∙ 𝑎 … 

 

 

𝑎: 𝑎𝑙𝑎𝑝 

𝑛: 𝑘𝑖𝑡𝑒𝑣ő 

 

Példák: 

23 = 2 ∙ 2 ∙ 2 = 𝟖 

52 = 5 ∙ 5 = 𝟐𝟓 

15 = 1 ∙ 1 ∙ 1 ∙ 1 ∙ 1 = 𝟏 

104 = 10 ∙ 10 ∙ 10 ∙ 10 = 𝟏𝟎 𝟎𝟎𝟎  

𝑥2 = 𝒙 ∙ 𝒙 

𝑦3 = 𝒚 ∙ 𝒚 ∙ 𝒚 

 

  Nevezetes hatványok 

  

𝑛 − 𝑠𝑧𝑒𝑟 



Hatvány azonosságok 

Elnevezés Azonosság Példák 

E1 𝑎𝒏 ∙ 𝑎𝒎 = 𝑎𝒏+𝒎 
2𝟑 ∙ 2𝟓 = 2𝟑+𝟓 = 28 2𝒙+𝟐 = 2𝒙 ∙ 2𝟐 

𝑥𝟒 ∙ 𝑥𝟕 = 2𝟒+𝟕 = 𝑥11 𝑥𝒚+𝟒 = 𝑥𝒚 ∙ 𝑥𝟒 

E2 
𝑎𝒏

𝑎𝒎
= 𝑎𝒏−𝒎 

2𝟕

2𝟐
= 2𝟕−𝟐 = 25 2𝒙−𝟑 =

2𝒙

2𝟑
 

𝑥𝟐

𝑥𝟒
= 2𝟐−𝟒 = 𝑥−2 𝑥𝒚−𝟓 =

𝑥𝒚

𝑥𝟓
 

E3 𝒂𝒏 ∙ 𝒃𝒏 = (𝒂 ∙ 𝒃)𝒏 
𝟐𝒙 ∙ 𝟑𝒙 = (𝟐 ∙ 𝟑)𝒙 = 6𝒙 10𝒙 = (𝟐 ∙ 𝟓)𝒙 = 𝟐𝒙 ∙ 𝟓𝒙 

𝒙𝟐 ∙ 𝒚𝟐 = (𝒙 ∙ 𝒚)𝟐 (𝒙 ∙ 𝒚)𝟒 = 𝒙𝟒 ∙ 𝒚𝟒 

E4 
𝒂𝒏

𝒃𝒏
= (

𝒂

𝒃
)

𝒏

 

𝟑𝒙

𝟓𝒙
= (

𝟑

𝟓
)

𝒙

 (
𝟕

𝟖
)

𝒙

=
𝟕𝒙

𝟖𝒙
 

𝒙𝟓

𝒚𝟓
= (

𝒙

𝒚
)

𝟓

 (
𝒙

𝒚
)

𝟑

=
𝒙𝟑

𝒚𝟑
 

E5 (𝑎𝒏)𝒎 = (𝑎𝒎)𝒏 = 𝑎𝒏∙𝒎 

(3𝟐)𝟓 = 3𝟐∙𝟓 = 310 5𝟐∙𝟒 = (5𝟐)𝟒 

(𝑥𝟑)𝟒 = 𝑥𝟑∙𝟒 = 𝑥12 𝑥𝟕∙𝟓 = (𝑥𝟕)𝟓 

(4𝟕)𝟗 = (4𝟗)𝟕 (𝑥𝟑)𝟖 = (𝑥𝟖)𝟑 

E6 𝑎𝟏 = 𝑎 
2𝟏 = 2 5 = 5𝟏 

𝑥𝟏 = 𝑥 𝑦 = 𝑦𝟏 

E7 𝑎𝟎 = 1 
3𝟎 = 1 1 = 6𝟎 

𝑥𝟎 = 1 1 = 𝑥𝟎 

E8 𝒂−1 =
1

𝒂
 

𝟐−1 =
1

𝟐
 

1

𝟑
= 𝟑−1 

𝒙−1 =
1

𝒙
 

1

𝒚
= 𝒚−1 

E9 𝑎−𝒏 =
1

𝑎𝒏
 

4−𝟐 =
1

4𝟐
=

1

16
 

1

5𝟒
= 5−𝟒 

𝑥−𝟏𝟐 =
1

𝑥𝟏𝟐
 

1

𝑦𝟓
= 𝑦−𝟓 

 

  



Logaritmus azonosságok 

Elnevezés Azonosság Példák 

L1 log𝒂 𝒃 = 𝒄 → 𝒂𝒄 = 𝒃 

log𝟐 𝒙 = 𝟓 → 𝟐𝟓 = 𝒙 

log𝟑 𝟐𝟕 = 𝒙 → 𝟑𝒙 = 𝟐𝟕 

log𝒙 𝟏𝟔 = 𝟒 → 𝒙𝟒 = 𝟏𝟔 

L2 log10 𝑥 = lg 𝑥 = log 𝑥 - 

L3 log𝑒 𝑥 = l𝑛 𝑥 - 

L4 log𝒂(𝒙 ∙ 𝒚) = log𝒂 𝒙 + log𝒂 𝒚 
log𝟑(𝟐 ∙ 𝒙) = log𝟑 𝟐 + log𝟑 𝒙 

log𝟓 𝟕 + log𝟓 𝒚 = log𝟓(𝟕 ∙ 𝒚) 

L5 log𝒂 (
𝒙

𝒚
) = log𝒂 𝒙 − log𝒂 𝒚 

log𝟖 (
𝟑

𝟏𝟎
) = log𝟖 𝟑 − log𝟖 𝟏𝟎 

log𝟒 𝟐 − log𝟒 𝟖 = log𝟒 (
𝟐

𝟖
) 

L6 log𝒂 𝑥𝒏 = 𝒏 ∙ log𝒂 𝑥 

log𝟓 𝑥𝟑 = 𝟑 ∙ log𝟓 𝑥 

𝟒 ∙ log𝟑 𝑥 = log𝟑 𝑥𝟒 

L7 log𝒂 √𝑥
𝒏

=
𝟏

𝒏
∙ log𝒂 𝑥 

log𝟗 √3
𝟓

=
𝟏

𝟓
∙ log𝟗 3 

𝟏

𝟑
∙ log𝟐 8 = log𝟐 √8

𝟑
 

L8 log𝒂 𝒂 = 𝟏 
log𝟐 𝟐 = 𝟏 𝟏 = log𝟓 𝟓 

log𝒙 𝒙 = 𝟏 𝟏 = log𝒚 𝒚 

L9 log𝒂 1 = 𝟎 
log𝟐 1 = 𝟎 𝟎 = log𝟓 1 

log𝒙 1 = 𝟎 𝟎 = log𝒙 1 

L10 log𝒂 𝒙 =
log𝒃 𝒙

log𝒃 𝒂
 log𝟓 𝟖 =

log𝟏𝟎 𝟖

log𝟏𝟎 𝟓
 

L11 𝒃 = log𝒂 𝒂𝒃 𝟐 = log𝟑 𝟑𝟐 

L12 𝒂log𝑏 𝒄 = 𝒄log𝑏 𝒂 𝟐log4 𝒙 = 𝒙log4 𝟐 

 



Gyökvonás azonosságok 

Elnevezés Azonosság Példák 

GY1 √𝒂 ∙ √𝒃 = √𝒂 ∙ 𝒃 
√𝟐 ∙ √𝟑 = √𝟐 ∙ 𝟑 = √6 

√𝟓 ∙ 𝒙 = √𝟓 ∙ √𝒙 

GY2 
√𝒂

√𝒃
= √

𝒂

𝒃
 

√𝒙

√𝟕
= √

𝒙

𝟕
 

√𝟏𝟔

√𝟒
= √

𝟏𝟔

𝟒
= √4 = 2 

GY3 √𝒂
𝒏

∙ √𝒃
𝒏

= √𝒂 ∙ 𝒃
𝒏

 
√𝟖
𝟒

∙ √𝒙
𝟒

= √𝟖 ∙ 𝒙
𝟒

 

√𝟐 ∙ 𝟗
𝟖

= √𝟐
𝟖

∙ √𝟗
𝟖

 

GY4 
√𝒂
𝒏

√𝒃
𝒏 = √

𝒂

𝒃

𝒏
 

√𝟓
𝟑

√𝟒
𝟑 = √

𝟓

𝟒

𝟑

 

√𝟏
𝟕

√𝒙
𝟕 = √

𝟏

𝒙

𝟕

 

GY5 √𝑎
𝒏

= 𝑎
1
𝒏 

√2
𝟓

= 2
1
𝟓 10

1
𝟒 = √10

𝟒
 

√𝑥
𝟑

= 𝑥
1
𝟑 𝑥

1
𝟗 = √𝑥

𝟗
 

GY6 √𝑎𝒎𝒏
= 𝑎

𝒎
𝒏  

√2𝟐𝟕
= 2

𝟐
𝟕 3

𝟓
𝟒 = √3𝟓𝟒

 

√𝑥𝟓𝟑
= 𝑥

𝟓
𝟑 𝑥

𝟏𝟎
𝟕 = √𝑥𝟏𝟎ű

 

GY7 √𝑎𝒎𝒏
= ( √𝑎

𝒏
)

𝒎
 √8𝟔𝟑

= (√8
𝟑

)
𝟔
 

GY8 √𝒂
𝒏

∙ √𝒂
𝒎

= √𝒂𝒏+𝒎𝒏∙𝒎
 √𝒙

𝟐
∙ √𝒙

𝟑
= √𝒙𝟐+𝟑𝟐∙𝟑

= √𝒙56
 

GY9 
√𝒂
𝒏

√𝒂
𝒎 = √𝒂𝒎−𝒏𝒏∙𝒎

 
√𝒙
𝟑

√𝒙
𝟕 = √𝒙𝟕−𝟑𝟕∙𝟑

= √𝒙421
 

 



Exponenciális egyenletek 

• Cél: Végén ilyen alakban legyen az egyenlet:  

2∆ = 2⊞ 

3∆ = 3⊞ 

4∆ = 4⊞ 

5∆ = 5⊞ 

• Ha ugyanaz az alap mind a két oldalon és rajta kívül nincs más, akkor: 

➢ Ha az 𝑎𝑙𝑎𝑝 > 1 → 𝑆𝑧. 𝑚. 𝑛.    Pl. : 2,  3,  4,  5,
8

7
,

9

2
,

10

9
,

120

37
… 

➢ Ha az 𝑎𝑙𝑎𝑝 < 1 → 𝑆𝑧. 𝑚. 𝑐𝑠.     Pl. :
1

2
,

3

4
,

2

5
,

99

100
,

15

26
… 

 

Exponenciális egyenlőtlenségek 

• Cél: Ugyanaz, mint egyenleteknél, ugyanaz legyen az alap mind a két oldalon  

• Ha ugyanaz az alap mind a két oldalon és rajta kívül nincs más, akkor: 

➢ Ha az 𝑎𝑙𝑎𝑝 > 1 → 𝑆𝑧. 𝑚. 𝑛.    Pl. : 2,  3,  4,  5,
8

7
,

9

2
,

10

9
,

120

37
… → 𝑹𝒆𝒍á𝒄𝒊ó 𝒋𝒆𝒍 𝒎𝒂𝒓𝒂𝒅 

➢ Ha az 𝑎𝑙𝑎𝑝 < 1 → 𝑆𝑧. 𝑚. 𝑐𝑠.     Pl. :
1

2
,

3

4
,

2

5
,

99

100
,

15

26
… → 𝑹𝒆𝒂𝒍á𝒄𝒊ó 𝒋𝒆𝒍 𝒎𝒆𝒈𝒇𝒐𝒓𝒅𝒖𝒍 

 

Logaritmus értelmezési tartomány 

log𝒂 𝒃 = 𝒄 

𝒂 > 0,   𝒂 ≠ 1 

𝒃 > 0  

𝒄 ∈ ℝ 

 

  



Logaritmus egyenletek 

Logaritmus egyenletek 

• Mindig az értelmezési tartománnyal kezdjünk 

• Ugyanaz a cél, mint exponenciális egyenleteknél 

• Végén ilyen alakban legyen az egyenlet:  

log2 ∆ = log2⊞      log2 ∆ = 𝑠𝑧á𝑚 

log3 ∆ = log3⊞   log3 ∆ = 𝑠𝑧á𝑚 

log4 ∆ = log4⊞   log4 ∆ = 𝑠𝑧á𝑚 

• Ha ugyanaz az alap mind a két oldalon és rajta kívül nincs más, akkor: 

➢ Ha az 𝑎𝑙𝑎𝑝 > 1 → 𝑆𝑧. 𝑚. 𝑛.    Pl. : log2, log3, log4, log5

3

… 

➢ Ha az 𝑎𝑙𝑎𝑝 < 1 → 𝑆𝑧. 𝑚. 𝑐𝑠.     Pl. : log1

2

, log3

4

, log 5

12

, log36

91

… 

 

Logaritmus egyenlőtlenségek 

• Cél: Ugyanaz, mint egyenleteknél, ugyanaz legyen az alap mind a két oldalon  

• Ha ugyanaz az alap mind a két oldalon és rajta kívül nincs más, akkor: 

➢ Ha az 𝑎𝑙𝑎𝑝 > 1 → 𝑆𝑧. 𝑚. 𝑛.    Pl. : log2, log3, log4, log5

3

… → 𝑹𝒆𝒍á𝒄𝒊ó 𝒋𝒆𝒍 𝒎𝒂𝒓𝒂𝒅 

➢ Ha az 𝑎𝑙𝑎𝑝 < 1 → 𝑆𝑧. 𝑚. 𝑐𝑠.     Pl. : log1

2

, log 5

12

, log36

91

… → 𝑹𝒆𝒂𝒍á𝒄𝒊ó 𝒋𝒆𝒍 𝒎𝒆𝒈𝒇𝒐𝒓𝒅𝒖𝒍 

 

Gyök egyenletek 

• √∆=⊠→ ∆=⊠2 

∆≥ 0 

⊠≥ 0 

• Gyökvonás eltűntetése négyzetre emeléssel 

• Négyzet eltűntetése gyökvonással 

• Kezdjünk mindig kezdeti feltétellel 

 


