12. osztaly

|. Térgeometria

Gomb
1) Egy focilabda atmérdje 25 cm. Mekkora a bele toltott levegd térfogata?

2) Egy 14 cm atmérdjii gumilabda elkészitéséhez hany cm? anyagra van sziikség?

3) Egy 10 cm sugart gombhéj ho hatasara 3 %-ot tagul. Mekkora lesz az eredeti és a nagyobb

homeérsékletli gombhéj felszine és térfogata kozti kiilonbség?

4) Mekkora lesz annak a gombnek a felszine és térfogata, aminek megegyezik egymassal a

felszine és térfogata?

Hasab
5) Egy haromszog alapt hasab alaku svajci csoki a Toblerone. Alapjanak egy oldala 4,5 cm,

magassaga 4 cm, a teljes csoki hossza 27,5 cm. Mekkora a csoki térfogata, ha a

csomagolas térfogatanak csak 70 %-at teszi ki?

6) Egy egyenes hasab alapéle 150 mm, magassdga 100 mm. Szamitsuk ki a felszinét és

térfogatat, ha szabalyos haromszog az alapja.
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7) Egy egyenes hasab alapéle 150 mm, magassaga 100 mm. Szémitsuk ki a felszinét és
térfogatat, ha szabalyos 6tszog az alapja. Mekkora a két legtavolabbi csticsa kozti tdvolsag

(testatlo)?

8) Egy egyenes hasab alapéle 150 mm, magassaga 100 mm. Szémitsuk ki a felszinét és

térfogatat, ha szabalyos hatszog az alapja.

9) Adott egy négyzet alapu dontott hasab, aminek alapéle 80 mm, magassdga 150 mm.
Feliilnézetb6l nézve az alap-és feddlap csak egy ¢l mentén fedi egymast. Mekkora a
felszine ¢és térfogata? Mekkora annak az oldals6 lapjanak a lapatloja, amelyik

paralelogramma, de nem téglalap?

Téglatest
10) Egy 50 cm mély félgomb alaki tal tele van toltve vizzel. Ezt egy 120 cm x 80 cm-es

alapteriiletli ladaba ontjiik. Hany cm magasan lesz a nyugvo vizszint a ladaban?

11) Egy téglatest egy cstcsabol kiindul6 éleinek 6sszege 24, négyzetiik 6sszege 242. Az egyik

¢l a masik kettd atlaga. Mekkora ennek a téglatestnek a felszine és térfogata?
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12)Egy tejesdobozba 1 liter tejnek kell beleférnie, alakja pedig téglatestnek tekinthetd.
Tudjuk, hogy a magassaga 16 cm, és az alaplapjanak egyik oldala masfélszerese a masik
oldalanak.
a) Mekkora a tejesdoboz legkisebb ¢éle?
b) Mekkora teriileti anyag sziikséges a tejesdoboz
legyartasahoz, ha az 0Osszeillesztések miatt sziikséges

anyagtobblet 12 %?

13)Egy medence mellett vagyunk, aminek alakja négyzet alapt hasabnak (a négyzet a
medence aljan talalhatd) tekinthetd. Nincs nalunk mérdszalag, de meg szeretnénk mérni a
medence oldaldnak hosszat. Félig megtoltjiik vizzel, és a méréora szerint 8,1 m3 viz ment
bele a medencébe. Mélysége 1,8 m az informacios tabla szerint.

a) Mekkorak a medence oldalai?
b) A medence épitésénél mekkora teriileti csempét kellett lerakni a medence teljes

feltletére?

Kocka
14) Mekkora tavolsagra van egymastol egy 8 cm oldalélii kocka két legtavolabbi pontja?
Milyen hosszl az a legrovidebb ut, amelyen egy pok atmaszhat a kocka falan az egyik

csticsbol a tole legtavolabbi csucsba? Mekkora szoget zar be testatld az alaplappal?

15) Adott egy 1 m oldalélii kocka alaktl kartondoboz.
a) Hany cm? anyagot kellett felhasznélni az elkészitéséhez?
b) Egy 8 cm sugaru, félgomb alaku tal segitségével kell megtolteniink a dobozt homokkal.

Legkevesebb hanyszor kell meritentink?
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16) Egy 80 cm oldaléli kocka alaka fahasabbol gombot szeretnénk faragni a lehetd legkisebb

anyagveszteséggel. Az eredeti anyagunk hany %-a lesz felesleg?

17) Az el6z6 feladatban leirt téridomokat az elkészités utan le is festettiik. Hany %-kal

kevesebb festéket kellett hasznélni a gdmb lefestésé¢hez, mint a kockééhoz?

Henger
18) Adott egy hengeriink 60 mm-es atmérével, 100 mm-es magassaggal. Mennyi a henger

feliilete és térfogata?

19) Egy dontott henger alapkorének sugara 20 cm, alkotoja 30 cm, és Gigy van megdontve,
hogy a feddlapjanak kdzéppontja, pont egy sugarnyi tavolsaggal van eltolva az alaplap

sugarahoz képest. Mekkora a henger térfogata?

20) Egy soroskorsot a lehetd legkisebb térfogatii négyzetes hasab alaku dobozba szeretnénk
csomagolni. A korsot kdzelitsiik egy 10 cm atmérdjii hengernek, magassaga pedig legyen
15 cm. Hany cm? csomagoldanyag sziikséges? Mekkora lesz az anyagfelesleg %-ban egy

henger formaju dobozhoz képest, ami tokéletesen illeszkedne a soroskorsora?

21) Egy nagynyomasu gaztarolot szeretnénk épiteni, aminek nagy részét henger alakunak
tekinthetiink, az ¢€les lekerekitések elkeriilése végett a két vége viszont félgomb alaku.
Helyigények miatt a henger és a gomb atmérdje 10 m lehet. Milyen hosszl a géztarolo
hengeres része, ha 3000 m® gaznak mindenképpen el kell férnie benne, és a lehetd

leghatékonyabbak akarunk lenni. Csak egész méter hosszu taroldt épithetiink.
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Gula
22)Egy szabalyos, négyzet alapt gila felszine 150 cm? alaplapja 8 cm oldali négyzet.

Szamitsuk ki a térfogatat!

23) Egy szabélyos négyzet alapu gula térfogata 1500 cm?3, alaplapjanak élei 12 cm hossztak.

Mekkora a gtla felszine?

24) Egyiptomi nyaralasunk soran szeretnénk ajandékba piramis (négyzet alapt gula)
szuvenireket vinni a csaladnak. A kozepes méretli piramist valasztottuk ki, aminek minden

¢le 10 cm hosszu. Mekkora lesz a piramis tomege, ha tudjuk, hogy az anyaga aluminium,

aminek a stirisége 2,7 Lz?
cm

Kup
25) Tolcsér alakt papirdobozokban popcorn-t arulnak egy fesztivalon. Egy alap tolcsér
méretei: alapkOr sugara: 4 cm, magassdga 15 cm. Egy teljes adag esetén teletoltik a
tolcsért. Milyen magassagu lesz a popcorn mennyiségiink a tdlcsérben, ha csak fél adagot

kértink?

26) Egy kup térfogata 50 000 cm3, az alapkor sugara 30 cm. Mekkora a felszine?

27)Egy kup felszine 250 cm?, az alkotdja 17 cm. Mekkora az alapkdr sugara és a kup

térfogata?
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Csonkagula
28) Egy négyzet alapt csonkagula felszinét és térfogatat keressiik. Mennyi, ha
a) alapéle 150 mm, oldaléle 7 cm, magassaga 5 cm?

b) alapéle 150 mm, oldaléle 13 cm, fedblapjanak éle 9 cm?

29) Négyzet alapt, csonkagula alakt diszgyertyakat gyartunk. 4032 mililiter viaszunk van,
amibdl 120 darab gyertyat kell legyartanunk. A terméktervezok kérése szerint a gula
fedélapjanak teriiletének negyedakkoranak kell lenni, mint az alaplap teriilete. A viasz
optimalis égése miatt az alaplap éle 4 cm-ben van korlatozva. Milyen magas ontéformat

kell késziteni, hogy teljesiiljenek a feltételek?

30) A gyertya kiilsejét le szeretnénk fujni szines diszitd festékkel, ami specialisan gyertyakra
lett tervezve, nem tlizveszélyes. Mekkora feliilettel kell szamolnunk, ha az aljat nem

szeretnénk lefesteni funkcionalis okok miatt?

Csonkakip
31) Mekkora egy csonkakup felszine és térfogata, ha az
a) alapkor sugara 18 cm, a fels6 kor sugara 10 cm, magassaga pedig 8,5 cm?

b) alapkor atmérdje 26 cm, magassaga 10 cm, alkotdja pedig 13,5 cm?


https://quickmaths.hu/courses/12-osztaly/lessons/12-tergeometria/#12-csonkagula-feladatok
https://quickmaths.hu/courses/12-osztaly/lessons/12-tergeometria/#12-tovabbi-csonkagula-feladatok
https://quickmaths.hu/courses/12-osztaly/lessons/12-tergeometria/#12-tovabbi-csonkagula-feladatok
https://quickmaths.hu/courses/12-osztaly/lessons/12-tergeometria/#12-csonkakup-feladatok

32) Egy kisrakétahoz hasonlo szerkezetiink van, aminek alja egy csonkakup, torzse egy henger,
teteje pedig a kiiphoz hasonld alakzat. A harom rész folytonosan csatlakozik egymashoz.
Talpazatanak atméréje 1 m, magassaga 450 mm, torzsének sugara 29 cm, a térzs hossza
pedig 1,4 m. A rakéta elején 1év6 kap magassagaga 600 mm.

a) Az aljan 1év0 csonka kup 80 %-a lizemanyag tarolasara szolgal. Hany liter
lizemanyagot tolthetiink maximalisan?
b) A rakéta elkészitéséhez sziikséges tudnunk, hogy mennyi anyagra lesz sziikség. A

rakéta aljara nem fog kelleni anyag. Mennyi anyagot kell rendelniink, ha 10 % az

33) Mekkora a csonkakup alapkorének sugara, ha térfogata 3 702,9 cm3, magassaga 17 cm,

anyagveszteseg?

fedokorének sugara pedig 4 cm?
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Il1. Sorozatok

Szamtani sorozatok

1) Oldjuk meg az alabbi szamtani sorozatos feladatokat:

a) a; =5
d=3
a; =?
b) a; =—4
d=1
a,; =7
as =?
c) as =9
ag = 12
d =?
Ay =7
Se =7
d) S =48
a, =—2
d =?
e) S, =
ag = —6
= -3
n =?
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Szamtani sorozatok szoveges feladatok
2) Szamtani sorozatokrol a kovetkezd egyenletrendszerek allnak fenn. Szamitsuk ki a

sorozatok elso tagjat, kiilonbségét és az elsd 10 tag dsszegét.

a)

a, +a6 =6
a4+a12 =30
b)

a2+a3+a7=—27

as; +as = 65
c)
aq +a6 = _20

a32 + a62 = 306

3) Bajszot szeretnék noveszteni. Jelenleg 1,5 mm hossza atlagosan. Havonta 2,2 mm-t né.
a) Mennyire n6 meg egy év alatt?

b) Hany honapig kell varnunk, ha legalabb 4 cm-esre akarjuk noveszteni?

4) Pista fekvenyomo versenyre jelentkezett. Sulycsoportjaban a vilagrekord 126 kg. Minden
héten ugyantgy 2,5 kg-mal tudja novelni a sajat egyéni rekordjat. Hany héttel korabban

kell megkezdenie a felkésziilést, ha most 87 kg-ot tud kinyomni?

5) Loérinc célja az, hogy meg tudjon csinalni egy nap alatt 200 feliilést. Minden nap
ugyanannyival tudja ndvelni a feliiléseinek a szamat. A 10. napon 88-at tud megcsinalni.
a) Mennyivel tudja naponta novelni az egyéni rekordjait, ha eddig a 10 nap alatt 700
feliilést csinalt 6sszesen?

b) Hanyadik napon fogja elérni a kivant célt, a 200 feliilést?
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6)

7)

8)

Egy haromszdg kerlilete 33 mm, oldalai egy szdmtani sorozat harom egymast koveto tagja.

A sorozat differencidja 4 mm. Mekkorak a haromszog oldalai?

Egy eléadoteremben korcikkszertien vannak elhelyezve a nézétéren a székek. Minden
sorban 2-vel tobb szék van, mint az el6z6ben. Tudjuk, hogy a terem 1664 féréhelyes, és 32

sor van. Hanyan iilhetnek a 12. sorban?

Charles Leclerc és Max Verstappen egy Forma l-es futamon a futamgydzelemért
harcolnak. Verstappen vezet, azonban a RedBull stratégai dontésére kerékcserére hivtak,
amivel 7 masodperces hatranyba keriilt. A friss gumiknak kdszonhetdéen koronként 0,45
masodperccel gyorsabb az élen halado Leclerchez képest.

a) Sikeriil-e a futam végéig visszaszerezni a vezetést, ha 14 kor van hatra a futambo6l?

b) Ha 5 korrel korabban jott volna ki, akkor koronként atlagosan csak 4 tizedmasodperccel

lett volna gyorsabb. Sikeriilhetett volna ezzel a stratégiaval a futamgydzelem?
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Mértani sorozatok
9) Oldjuk meg az alabbi mértani sorozatos feladatokat:

a) a; =2
q=3
as =?

b) as =160
q=2
a, =7
a, =?

c) a, =32
as = 128
q =?
aqg =7
Sy =7

d) S, =-183
a; = -3
q=-3
n =7

Meértani sorozatok szoveges feladatok
10) Egy mértani sorozatrdl a kovetkezoket tudjuk. Szamitsuk ki az elsd tagot, a kvocienst és

az elso 8 tag Osszeget!
aq + a, = 15
a3 + a, = 60

11) Egy négyzetet 4 db azonos méretli négyzetre osztunk, majd ezek koziil 3-at kiszineziink
sargara, lilara és kékre. Az 1 iiresen hagyott négyzetet az el6z6h6z hasonldan 4 részre
bontunk, és ugyanugy szinezziik. Ugyanezeket a 1épéseket megesinaljuk még kétszer.

Mekkora lesz a sarga rész teriilete?
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12) Egy mértani sorozat négy egymast kovetd tagja koziil a két sz€ls6 tag dsszege 252, a két

kozEépso dsszege pedig 60. Mennyi ennek a sorozatnak a kvociense?

13) A 2000-ben alapitott céglink bevétele az els6é évben 2,7 millio Ft volt. Célunk az volt, hogy
minden évben masfélszerezni tudjuk a bevételt.
a) Hany évre volt sziikség ahhoz, hogy az Osszes bevétel elérje az 1 milliard Ft-ot, ha
sikeriilt minden évben a kitlizott cél?
b) Melyik évben sikeriilt elérni 350 millié Ft-os bevételt, ha sikeriilt tartani a novekedést?
C) A valésagban sajnos nem tudtuk tartani a célt a 2010-es évben 80 millié Ft volt a

bevételiink. Hanyszoros novekedést sikeriilt elérniink?

14) A vallalkozasunkhoz vasaroltunk egy gépet, ami 50 millio Ft-ba keriilt. A gép értéke
minden évben 10 %-kal csokken. Ha a gép értéke 15 millié Ft ald csokken, akkor el fogjuk
adni, és vesziink helyette egy ujat.

a) Hany év mulva sziikséges 0j gépet vasarolnunk?

b) Hany év mulva fogja a gép az eredeti aranak a felét érni?

15) Szeretnénk vasarolni magunknak egy karorat, ami 500 000 Ft-ba keriil, viszont nekiink
jelenleg csak 400 000 Ft-unk van. A karora ara évente atlagosan 4 %-kal fog novekedni,
az eddigi évek tapasztalata alapjan. A bank 8 %-o0s kamatot ajanl, ha betessziik a pénziinket.

Mennyi idé mulva lesz elegendd pénziink, ahhoz hogy megvehessiik az 6rat?


https://quickmaths.hu/courses/12-osztaly/lessons/12-sorozatok/#12-ceg-novekedese
https://quickmaths.hu/courses/12-osztaly/lessons/12-sorozatok/#12-ceg-novekedese
https://quickmaths.hu/courses/12-osztaly/lessons/12-sorozatok/#12-gep-es-karora-vasarlasa
https://quickmaths.hu/courses/12-osztaly/lessons/12-sorozatok/#12-gep-es-karora-vasarlasa

Vegyes sorozatok
16) Egy szamtani sorozatrdl tudjuk, hogy els6 3 tagjanak dsszege 6. A szamtani sorozat 2. tagja

egy mértani sorozat 1. eleme. Ezen kiviil tudjuk, hogy a mértani sorozat 4. tagja 16.
Mekkora lesz a szamtani sorozat elsd 3 tagja, mekkora a kiilonbség? Mekkora lesz a

mértani sorozat elsé 4 tagjanak 6sszege, mekkora a hanyados?

17) A munkaadonk a fizetési igényiinkrdl targyal veliink. Harom ajanlat koziil valaszthatunk:
I.  Alland6, havi 350 ezer forintos jovedelemre tesziink szert, ennek emelésére a
késdbbiekben nem lesz lehetdség
Il. Kezd6fizetésiink 250 ezer forintos, de minden honapban novekszik 3 ezer forinttal
1. Kezdofizetés szintén 250 ezer Ft, de minden honapban 0,5 %-kal novekszik.
a) Melyiket valasszuk, ha 5 évig terveziink a cégnél maradni?
b) Hany évig kellene a cégnél maradni, hogy a masodik opcié valasztasa kedvezébb

legyen, mint az elsé opci6d?

18) 1 hetes (5 munkanap) nyari munkara szeretnénk jelentkezni. Két lehet6ségiink van, hasonld
munkakorben, koziiliik pedig az ajanlott fizetés szerint valasztunk. Az egyik cég 9600 Ft-
ot fizet naponta, majd, ha jol dolgozunk, minden tovabbi nap 300 Ft-tal noveli a
fizetéslinket. A masik cég 7000 Ft-ot kinal, viszont j6 munka esetén 10% emelést igér

naponta. Melyik céget valasszuk?

19) Jelenleg 350 ezer forint a fizetésiink. A politikai partok kiilonboz6 igéretekkel
kampanyolnak. Az egyik 13. havi fizetést kinal, a masik megndvelné a fizetésiinket évente
4%-kal, egy harmadik pedig bevezetne egy csaladi kedvezményt, ami havonta 12 000 Ft
lenne, és minden évben 10 000 Ft-tal ndvekedne. Melyik szdmunkra a legkedvez6bb opcid

az elkovetkezendo 4 évben?
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I1l. Statisztika
1) 3 Tanul¢ jegyeit ismerjiik, szamitsuk ki a jegyek atlagat és szorasat:
1. tanulo: 3, 3, 3, 3
2. tanul6:1, 1,5, 5

3. tanulo: 2, 3, 3, 4

2) Az alabbi diagramon egy évfolyam matematika ismeretfelmérésének eredményei

1 2 3 4 5

Erdemjegyek

szerepelnek.

14

el
o N

Gyakorisag

oON B O

a) Szamitsuk ki az érdemjegyek atlagat, gyakorisagat, relativ gyakorisagat, szorasat,

moduszat, medidnjat, terjedelmét és az osztalykozepet.

b) Kordiagramon abrazoljuk az eredmények relativ gyakorisagat.

3) Egy cég Google értékelései az elmult 1 évben az alabbiak:
45154545355455125543

Kérdések: atlag, gyakorisag, relativ gyakorisag, szords, modusz, median
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4) Egy csoport matematika felmérést irt. Tudjuk, hogy 6 tanul6é lett 5-0s, 8 tanuloé lett 4-€s,
4 tanul6é lett 2-es, €s 3 tanuld irt elégtelent.
a) Hany 3-as sziiletett, ha tudjuk, hogy az atlag 3,4?

b) Készitsiink oszlopdiagramot és kordiagramot a jegyek eloszlasarol!

5) Az alabbi tablazatban a 2022-es Fl-es pilotak életkorait latjuk (forras: F1.com)

Piléta Eletkor
Lewis Hamilton 37
George Russell 23

Alexander Albon 25
Nicholas Latifi 26
Pierre Gasly 25
Yuki Tsunoda 21
Charles Leclerc 24
Carlos Sainz Jr 27
Max Verstappen 24
Sergio Perez 32
Kevin Magnussen 29
Mick Schumacher 23
Daniel Ricciardo 32
Lando Norris 22
Valtteri Bottas 32
Guanyu Zhou 22
Fernando Alonso 40
Esteban Ocon 25
Sebastian Vettel 34
Lance Stroll 23

a) Szamitsuk ki a mezdny életkoranak atlagat!
b) Mennyivel valtozna az atlagéletkor, ha Alonso helyett a 20 éves Oscar Piastri

versenyezne az Alpine-nal?
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6)

7)

8)

9)

c) Mekkora az életkorok szorasa?

d) Melyik a leggyakoribb életkor, azaz a médusz?

Egy kosarlabda csapatban 5-en vannak a palyan. Tudjuk, hogy a magassaguk atlaga 188
cm, terjedelme 20, a median pedig 190. Ha a legalacsonyabb embert kiallitanak a jatékbol,
az atlag 191,25-re néne, a median pedig igy 191 cm lenne. Milyen magasak a tagok?

Az Australian Open 2021-es dontdjén a két bajnokaspirans életkoranak atlaga 28,5 volt,
illetve tudjuk, hogy Djokovic 7 évvel idésebb Medvegyevnél. Hany éves volt a dontd

idépontjaban Medvegyev, illetve Djokovic?

Egy golyataborban a résztvevok testtomegének osztalykozepe 80 kg. Tudjuk, hogy a
legkonnyebb didk 48 kg-os. Szamitsuk ki mennyi a terjedelem!

Kozépiskolaban két osztaly versenyez egymassal a NetFit mérésben, hogy ki rendelkezik
atlagban a legnagyobb kézi szoritderével. Az egyik osztalyban 21-en vannak, a mérésen
pedig az atlaguk 51 kg lett. A masik osztalyban csak 16-an vannak, eddig a mérési atlaguk
49,5, tehat szoros a verseny, de még 1 ember erdprobdja hatra van. Mekkorat kell

szoritania, hogy legy6zz€k a rivalis osztalyt?

10) Az egyetemen a tanar kiilon gyijtotte az elégtelen dolgozatokat, mivel azokat mas modon

kellett adminisztralni. Sajnos elkeveredtek az elégtelen dolgozatok, a tobbi viszont
rendelkezésre allt, valamint korabban kiszamolt néhany statisztikai mutatot is. Tudjuk,
hogy 6 db 5-6s, 17 db 4-es, 35 db 3-as, 31 db 2-es sziiletett, és az évfolyamatlag 2,517 lett.

Hany elégtelen dolgozat volt az évfolyamban?
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11) Egy 7 f6s kézilabdacsapatban mértiik, hogy ki hanyszor tudja eltalalni a felsé kapufat 9
méterrdl 10 probalkozasbol. A statisztikai adatokat az alabbi szamsorozat mutatja Ot
jatékosra.

57,328,8
A maradék két jatékos adatai sajnos elvesztek, de tudjuk, hogy a hét jatékos atlaga 6,286

volt, szorasuk pedig 2,289. Hanyszor talalta el a kapufat a maradék két jatékos?
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