Trigonometria

Gyakorlo feladatok szogfiiggvényekhez

1) Toltsiik ki a tablazat hianyzo részeit!

a sina cos a tg a ctg a
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25°
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1
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0,25
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Szinusztétel

2)

3)

4)

5)

Szamitsuk ki a haromszdg hidnyz6 oldalait és szogeit, ha tudjuk, hogy:

a) a=8cm

c=5cm
y = 36°
b) b=10cm
a = 80°
y = 50°

Milyen hosszu a sifelvon6 drotkotélpalyaja, ha a szintkiilonbség 600 m és az emelkedési

sz0g pedig 31°?

Egy szimmetrikus trapéz egyik hegyes szoge 55°-0s, atldja 35 cm, a hosszabbik alapja
40 cm. Mekkora szoget zar be az 4tl6 a szimmetrikus trapéz alapjaival? Hatdrozzuk meg

aszarak hosszat!

Egy hegymasz6 a hegyoldal valamely pontjabol a téle 1700 m tavolsagban levd
hegycsticsot 25° emelkedési szogben s ugyanennek a hegycsucsnak a tliikorképét az
alatta elteriil6 t6 tiikrében 45°-o0s depresszioszog alatt 1atja. Milyen magasan van a
hegymaszo, s milyen magasan van a hegycsucs a tenger szine felett, ha a to felszine 600

méternyire van a tenger szine felett?
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Koszinusztétel
6) Szamitsuk ki a haromszog hianyz6 oldalait és szogeit, ha tudjuk, hogy:

Q) a=6cm

c=7cm
g =70°
b) a=8cm
b=7cm
c=11cm

7) Egy ABC haromszdg oldalainak hossza 15 cm, 25 cm és 30 cm. Szamitsuk ki a

haromszog legnagyobb szogét!

8) Két hajo egyszerre indul el a tengeren egy szigetr6l fél 11-kor. Az egyik északnak tart
35 km/h sebességgel, a masik dél-délkeleti iranyba halad 27 km/h sebességgel. Amikor
az indulas utan 2,5 oraval a gyorsabb hajé zatonyra fut, a masik hajo rogton a segitségére
indul a lehetd legrovidebb uton, a sebességét 25%-kal novelve. Mikorra ér a baleset

helyszinére a masik hajo?

9) Egy paralelogramma atloéi 6,4 és 9 cm hossziaak. A kozbezart szogiik 54°. Milyen

hosszuak az oldalai?
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Vegyes feladatok
10) Ismerjiik az ABCD konkav négyszog AC = e atlojat, ami 22 cm. Az e atld az a szoget

az a; = 15° és a, = 25°-0s részekre osztja. A C csucsnal 1év6 szog 220°, amit az e
atlo felez.
a) Szamitsuk ki a négyszog teriiletét!

b) Hatarozzuk meg a DB atl6 hosszat!

11) Egy gat keresztmetszete egy olyan ABCD trapéz, amelynek a folyo felé esd része a
meredekebb. AD=3,8 m ¢és a gat teteje 2 m széles. A kevésbé meredek oldal BC=5,3 m,
¢és a folyd szintjével 35°-0s szoget zar be. Milyen széles a gat alapja és mekkora a

magassaga?

Szabalyos sokszogek

12) Hany oldalu az a szabalyos sokszog, amelynek egy kiilsé szoge 72°? Mennyi a belsé

szoge? Milyen hosszt az oldala, ha leghosszabb 4tlgja 15 cm?

13) Egy szabalyos hatszoget kettévagunk az egyik szimmetriatengelye mentén gy, hogy
két hartrapézt kapjunk. A kapott két htrtrapéz leghosszabb oldala 20 cm.
a) Mekkora a szabalyos hatszog oldala?

b) Mekkora a koré irt kdrének a sugara?

C) Mekkora a hatszog teriilete?
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14) Zso6fi elhatarozta, hogy kiszamolja a kertjiikben talalhatd6 méhkaptarban a méhsejtek
teriiletét. Ehhez sziiksége lesz egy méhsejt teriiletére, és a méhsejtek szamara.
a) Mekkora egy szabalyos hatszog alak(i méhsejt teriilete, ha egy oldala 3 mm?

b) Mekkora a teljes teriilet, ha 6sszesen 103 darab méhsejtet szamolt dssze Zs6fi?

15) Valtsuk at a fokban megadott szogeket radianba:
a) 120°

Radian

b) 210°
c) 315°
d) 18°

e) 37°

16) Valtsuk at a radianba megadott szogeket fokba:
f) — rad

g) — rad
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Egységkor
17) Oldjuk meg a kovetkezo egyenleteket egységkor segitségével:

. 1
a) sinx =—=
2

1

b) cosx =7

C) cosx = —g

18) Oldjuk meg a kovetkezd trigonometrikus egyenleteket:

Trigonometrikus egyenletek

1
a) cosx ==
2

b) sinx =1

c) sinx =0

d) sinx =0,6

e) sinx =1,2

f) cos(3x) = —g

g) sin (Zx +§) = g

h) 3-cos(§—2x) =%

i) sin?x+25-sinx+1=0
j) sin?x —cosx = 1,25

K) cos?x =%

) cosx—sinx=0

m) sinx = cosx
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Trigonometrikus egyenlétlenségek

19) Oldjuk meg a kovetkezo trigonometrikus egyenlétlenségeket:
a) sinx > g

b) sinx <£

N

C) cosx >

d) cosx <

NlRr N|R

Szinusz fiiggvény
20) Abréazoljuk a koordinatarendszerben az f(x) = 2 - sin (x — %) + 2 fliggvényt és
hatarozzuk meg az
a) Ertelmezési tartomanyat és értékkészletét!
b) Zérushelyeit!

C) Periddusanak hosszat!

21) Toljuk el a szinusz fiiggvény grafikonjat

a) Az abszcisszatengely mentén —2m- vel!

b) Az ordinatatengely mentén 2-vel!

c) Az (1,3) vektorral!
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Koszinusz fiiggvény

22) Adott az f(x) = é -cosx — 1 fiiggvény.

a) Allapitsuk meg a zérushelyeit!
b) Hogyan kéne modositani a fliggvényt, hogy a gérbe athaladjon a (g, —4) ponton?

¢) Abrazoljuk koordinatarendszerben!

23) A koszinusz fliggvény értékkészletének figyelembevételével potoljuk a hozzarendelési
szabalyokbol a m-gel és A-gel jelolt hianyzo szdmokat, majd dbrazoljuk a fliggvényeket
derékszogli koordinata-rendszerben!

a) f(x) =m-cosx +A és f(x) értékkészlete [0,4].

b) f(x) = mcosx +A és f(x) értékkészlete [—4,5; 3,5].

Tangens fiiggvény
24) Adjuk meg az f(x) = tan(x + m) + 2 figgvény

a) Monotonitasat!
b) Zérushelyeit!

€) Periddusanak hosszat!

25) Mely valos x szamok esetén veszi fel a tan x fliggvény a(z)

a) 1 értéket?
b) —/3 értéket?
c) 2 ++/3 értéket?

d) 57,29 értéket? (A valaszt fokban adjuk meg!)
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Addicios tételek

26) Hozzuk egyszeriibb alakra az alabbi kifejezéseket addicios tételek alkalmazasaval:
d) sin (x + g) — %sinx
e) 2-sinx-cosx

f) cos(2x) + sin?x
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