Koordinatageometria
Vektorok ismétlés
1) Abrazoljuk az alabbi vektorokat!
a) a(3;5)

b) b (—2;4)
c) c =5i-4

d) d = —3i-3j

2) Olvassuk le az alabbi vektorok koordinatait!

a)

b)
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3) Adott harom vektor: A(1,7), B(2,—3),C(—4,5). Adjuk meg az alabbi vektorok
koordinatait:
a) A+C
by A+B

c) A-C

4) Adott harom vektor: A(—3,5),B(—4,—1),C(5,6). Adjuk meg az alabbi vektorok
koordinatait:

a) A—-C
by A-B

c) A+0C)-B

5) Adott harom vektor: A(2,—4),B(-5,5),C(—=3,-2)
Adjuk meg az alabbi vektorok koordinatait:
a A+B+C

b) (A+C)—B

c) (A-B)—B

6) Hozzuk a lehet6 legegyszeriibb alakra az alabbi kifejezést:

3a—2-(b+2a)+3-(a—b)
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7) Adjuk meg az alabbi vektorok Osszegét és kiilonbségét:

8)

) a=[].=[g
o) a=[g].2=[C
0 a=[g].e=[}]

Adjuk meg az alabbi vektormiiveletek eredményét:

a)

b)

a= [_72]'Q= [—34

3a +2b
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9) Adott a képen lathato haromszog. Tudjuk, hogy az oldalai egy-egy vektort alkotnak,
sorrendben:
a.jeloli az A pontbol B pontba mutatd vektort
b jel6li a B pontbol C pontba mutatd vektort
c jeloli a C pontbol A pontba mutatd vektort.

Vilaszoljunk az alabbi kérdésekre:

a) Adjuk meg az a, b és ¢ vektorok koordinatait!
b) Mekkora a haromszog keriilete?

c) Adjuk meg annak a vektornak a koordinatait, amely a B pontbdl az AC oldal

felezOpontjaba mutat!

d) Adjuk meg annak a vektornak a koordinatait, amelyik a BC oldal felezOpontjabol az
AC oldal felezépontjaba mutat!


https://quickmaths.hu/courses/11-osztaly/lessons/11-koordinatageometria/#11-vektor-haromszog-muveletek

10) Adjuk meg az alabbi pontok tavolsagat:

9 a=[4) 5=[

9 a=[ ). 0=[)

11) Adjuk meg az alabbi vektorok nagysagat (hosszat):

9 a=[)

b) b= [—31]

Skalaris szorzat

12) Mennyiaz |a| = 7¢és |b| = 4 vektorok skalaris szorzata, ha a két vektor bezart szoge:
a) 90°

b) 180°
c) 120°

d) 48°

13)Mennyiaz |e] = 20ésaz f = %e vektorok skaléris szorzata, ha a vektorok bezart

szoge:

a) 20°
b) 40°

) 60°


https://quickmaths.hu/courses/11-osztaly/lessons/11-koordinatageometria/
https://quickmaths.hu/courses/11-osztaly/lessons/11-koordinatageometria/#11-vektor-hossza
https://quickmaths.hu/courses/11-osztaly/lessons/11-koordinatageometria/#11-skalaris-szorzat
https://quickmaths.hu/courses/11-osztaly/lessons/11-koordinatageometria/#11-skalaris-szorzat

14) Adott A(—3,5),B(4,7) és C(3,—5) pontok a koordinatarendszerben.
a) Adjuk meg az origobodl az A pontba mutatd vektor és az origdbol a B pontba mutatd

vektor skalaris szorzatat!

b) Adjuk meg az origébdl az A pontba mutatd vektor és az origdobdl a C pontba mutatd

vektor skalaris szorzatat!

15) Hatarozzuk meg a vektorok ismeretlen koordinatait, ha a - b=22és

a) d(10,—y),b (=5,12)

b) @ (—6,4), b (x,24)

Vektorok szoge
16) Hany fokos szoget zarnak be egymassal az alabbi vektorok:
) a=[]o=[¢
9 a=[2e=[%
9 a=[5]b=[7¢
@ a=[%]p=[
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17) A vizszinteshez képest milyen szogben htizzuk a szankot, ha |F| = 8 [N] erdvel |s| =
12 [m]-t tettiink meg és ekdzben a végzett munka:

a) 48[/]
b) 0[]
c) 80[/]
d) —24[]

18) Hatarozzuk meg, hogy mekkora szdget zarnak be az alabbi vektorok!
a) |lal= 6; |b| = 4ésab = 12

b) |lul=3; |v|= 2ésuv = —4

c) le| = 5; |f] = 3ésef =0

19) Egy haromszog cstcsai A(1, —2), B(3,4) és €(0,5) koordinataju pontok. Szamitsuk ki

a haromszog szogeit!

20) Két vektor hossza 5 cm és 7 cm. Legfeljebb mekkora lehet a skalaris szorzatuk?

Felezd, harmadolépont
21) Adottak A(0, —4) és B(—5,3) pontok.
a) Adjuk meg az AB szakasz F felez6pontjanak koordinatait!

b) Adjuk meg az AB szakasz A-hoz kozelebb esé H harmadolopontjanak

koordinatait!
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22) Adott az A(—6,3), B(—1,—2), C(1,4) haromszog.

a) Hatarozzuk meg a haromszog keriiletét!
b) Szamitsuk ki az oldalfelezépontok koordinatait!

¢) Szamitsuk ki az AB oldal A-hoz kdzelebb esé harmadolopontjat!

23)Egy haromszog oldalainak felezépontjai  F45(2,2), Fgc(6,5;2), F4c(3,5;0).

Szamitsuk ki a haromszdg csucspontjainak koordinatait!

24) Hatarozzuk meg az alabbi két pontot 6sszekotd szakasz
a) Felezépontjanak koordinatait!
b) A ponthoz kozelebbi harmadold pontjanak koordinatait!

c) B ponthoz kozelebbi nyolcadold pontjanak koordinatait!

Sulypont
25) Az ABC Haromszog csucspontjai A(—7,—3), B(7,—1), C(1,7). irjuk fel:
a) az AB, a BC ¢és az AC oldalak felez6pontjat!

b) A haromszog sulypontjat!

26) Adott a koordinatarendszerben az FGH haromszog, ahol F(—3,5),G(3,5) és H(0,—1)
pontokat jelolik.
a) Szamitsuk ki a sulypont helyét!

b) Milyen koordinataju pontba toljuk el a H pontot, hogy az 4j stulypont az S(—1,3)

pontba essen?
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27) Hatarozzuk meg az aldbbi pontok altal kifeszitett haromszog sulypontjanak

koordinatait.

=[5 e8] e[ s

28) Hatarozzuk meg az alabbi pontok altal kifeszitett haromszog B pontjanak koordinatait.

a=[2) =[P s=[5) o

Iranyvektor
29) Adjuk meg az egyenes iranyvektorat, ha az egyenes atmegy az adott kétponton!
a) A(—1,3)ésB(2,—-1)
b) A(2,1) és B(—3,1)
c) A(4,—-2)és B(2,5)
d) A(—=7,—1) és B(—3,6)

30) Adottak egy ABC haromszdg csucspontjainak koordinatai. A(—6,—3),B(0,2) ¢és
C(3,—4). Adjuk meg a haromszdg oldalaira fektetett egyenesek irdnyvektorait!

Normalvektor

31) Irjuk fel az alabbi vektorok irdny és normalvektorait:
_I1

0 e=[]
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Egyenes egyenlete
32) Hatarozzuk meg annak az egyenesnek az egyenletét, ami merdleges ¢ egyenesre és
atmegy P ponton:
a) e:3x+y=4
P(2;-1)

b) e:x —4y =-8
P(0;5)

33) Hatarozzuk meg annak az egyenesnek az egyenletét, ami parhuzamos e egyenessel és
atmegy P ponton:
a) e:3x+4y =26
P(—1;-3)

b) e:—2x—-3y =9
P(7;5)

34) Irjuk fel az alabbi pontokra illeszkedd egyenes egyenletét:

9 a=[2) 5=

o) 4= 2=[7]

35) frjuk fel az aldbbi pontra illeszkedd egyenes egyenletét, aminek normélvektor n =

(=5;3):

-
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36) Irjuk fel az aldbbi pontra illeszkedd egyenes egyenletét, aminek meredeksége m = —%

-

37) Hatarozzuk meg az A és B pontokat 0sszeko6t6 szakasz felezOmerdlegesének egyenletét.

a=[3) o[

38) Abrazoljuk két pontjaval az 2x — 3y = 6 egyenleti egyenest és allapitsuk meg a

meredekségét!

39) Szamitsuk ki, hogy p mely értéke mellett illeszkedik az A(2,1) pont a 2x + py = 10

egyenesre!

40) frjuk fel annak az egyenesnek az egyenletét, amely atmegy a P(3,6) ponton és az egyik
normalvektora:

a) n(1,3)
b) n(-2,1)
c) n(3,6)

d) n(—4,-5)

41) Melyik egyenes az ABC egyenlészarti haromszog szimmetriatengelye, ha az alap két

végpontja A(—1,—4) és B(9,8)!
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42) Adjuk meg az egyenes egy normalvektorat és meredekségét, ha az egyenlete:

a) 2x—5y=5
b) —3x —y=-12
C) 4x+7y =8

d x+6y=1

Egyenesek metszéspontja
43) Hatarozzuk meg az alabbi egyenesek metszéspontjanak koordinatait:
a) e:2x+5y=6
fi—x+2y=-3

b) e:dx + 2y = -7
fi—2x—y =5

C) eex+3y=2
fi2x+6y =4

44) Adjuk meg az e és az f egyenes metszéspontjat, ha az e egyenes egyenlete 2x — 4y =

6, az f egyenes egyenlete pedig —x + 3x = —2!

45) Adott két egyenes egyenlete. A g egyenes egyenlete 3x + 4y = 8, a h egyenes

egyenlete 7x — 4y = —8. Melyik az a pont, amelyik mindkét egyenesen rajta van?
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46) Van-e az alabbi egyeneseknek metszéspontja, ha igen, adjuk meg a metszéspont
koordinatait!

a) 4x —8y =—-8¢8x—8y =16
b) —3x+y=4ésx—3y=-12
C) 2x+5y=06¢s —4x — 10y = 12

d 7x—6y=1¢és3,5x—3y =10

47) Hatarozzuk meg e és f egyenesek tavolsagat:

Két egyenes tavolsaga

e:2x +2y=-5

fix+y=3

Pont és egyenes tavolsaga
48) Hatarozzuk meg e egyenes és P pont tavolsagat:
a) e:2x —5y=-7
P(2;1)

b) e:3x +5y =5
P(5;-2)


https://quickmaths.hu/courses/11-osztaly/lessons/11-koordinatageometria/#111-tovabbi-egyenesek-metszespontja-feladatok
https://quickmaths.hu/courses/11-osztaly/lessons/11-koordinatageometria/#11-ket-egyenes-tavolsaga
https://quickmaths.hu/courses/11-osztaly/lessons/11-koordinatageometria/#11-egyenes-es-pont-tavolsaga

Két egyenes hajlasszoge
49) Hatarozzuk meg ¢ és f egyenesek hajlasszogét:
a ee—2x+y=-1

fix+3y=0
b) eex+y=3
fi2x+2y =4

Haromszog teriilete
50) Adott 3 pont a koordinata rendszerben, szamitsuk ki a 3 pont altal meghatarozott

haromszog teriiletét.

9 a=[o=[] e[}

9 a=[.8=[] =[]

51) Adottak az A(-5,-5),B(7,-3),C(-5,4),D(—1,2),E(2,—6),F(8,4) pontok.
Szamitsuk ki

a) az ABC haromszog teriiletét!
b) az ABD haromszog teriiletét!
c) az DEF haromszog teriiletét!

d) az EFC haromszog teriiletét!

52) Hatarozzuk meg e egyenes és a koordinata tengelyek altal bezart haromszog tertiletét

e:6x +3y =18
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53) Hatarozzuk meg e f és g egyenesek altal bezart haromszog teriiletét

e:—4x+2y =6
f:3x -2y =14
9:2x+2y =0
Kor egyenlete
54) Adott a kor kozéppontja (K) és sugara (r), hatarozzuk meg a kor egyenletét:
a) K(1;2)
r=26
b) K(-3;-5)
r=4
0 K(-15V2)
r=+v17

55) Adjuk meg annak a kornek az egyenletét, ami a koordinatatengelyeket 1-1 pontban

érinti, a sugara 5 egység ¢s az 1. siknegyedben talalhato!

56) Adott a kor egyenlete hatarozzuk meg a kor kdzéppontjat és sugarat:

a) (x—2)2+((y+5)?2=81

3\ 2 2
b) (x+2) +(y—V31) =105
C) x?+4x+y?—8y—-5=0
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57) frjuk fel azon pontok halmazanak egyenletét, melyek az O(4; —12) ponttél 3 egység

tavolsagra vannak! Milyen alakzatrol van sz6?

58) Mit rajzolnak a koordinatarendszerben az alabbi egyenletek?
a x+y=9

b) (x+2)2+y%2=0
c) x2+y%?=25

d (x=3)2+@+2)?=4

59) Adjuk meg AB atmérdji kor egyenletét:

A:[g]' B:[—?’1]

60) Adjuk meg az A kdzéppontu kor egyenletét, amin rajta van B pont:

a=[) o=[l

61) Adott a B(—3,1) és az P(0,—3) pont. Adjuk meg annak a kornek az egyenletét,
amelynek

a) B akozéppontja és P a kor egy pontja!

b) P akozéppontja és B a kor egy pontja!
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62) Az EFGH négyzet két szemkozti csucsa E (4, —1) és G(10,2).
a) Adjuk meg a négyzet koréirt korének egyenletét!

b) Adjuk meg az F és H csticsok koordinatajat is!

63) Adjuk meg a megadott kor és egyenes metszéspontjait:
a) k:(x+3)%+(y—2)2=81
e:2x+4y =6

b) k:(x+4)2>+(y+1)2=16

e:3x —y =2
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