Egyetemi alapok

Inverz fiiggvény

Lépések Példa
Ha egy fliggvény inverz fiiggvényét keressiik, nincs mas
dolgunk, mint atrendezni az egyenletet tigy, hogy az y = f(x)
egyik oldalon csak x gzerepeljen, ez lesz az inverz y1=f1(x)
fliggvény.
y=2x+3 /=3
y—3=2x /2
Linearis fiiggvény inverze is egy linearis fiiggvény lesz. 1 y— E — 5
2 2
() = 1x 3
/ 27 2
y=x*—6x+3 /Teljes négyzet alak
y=((x—-3)>-6 /+6
Masodfoki fiiggvény inverze egy gyokos fiiggvény
lesz. ” y+6=(x—3)° W
Gyokvonasnal két részre agazik a feladat lesz egy Jyt+t6=x-3 /+3
pluszos, és egy minuszos megoldas is.
y+6+3=x
fFlx)=vx+6+3 flx)=—Vx+6+3
y=Vits /
Gyokos fiiggvény inverze egy masodfoku fiiggvény y?=x+5 /=5
lesz. y2—5=x
[l =x-5
y=2¥4+6 /—6
y—6=2% /log,
Exponencialis fiiggvény inverze egy logaritmus log,(y — 6) =log, 2*  /Azonossag
fiiggvény lesz. log,(y —6) =xlog,2 [log,2=1
log,(y —6) =x
f1(x) = logs(x — 6)
y=Ilglx+1) /Azonossag
lg10Y =lg(x+ 1) /Sz.m.n.
Logaritmus fugg\ff:nv inverze egy exponencialis 10Y = x 4+ 1 /=1
fiiggvény lesz.
10V —1=x

flx) =10 -1




Vektorok altal bezart szog

Lépések

Példa

Adott két vektor:

a;
i~ ()
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by
(1)
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S
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|
Loeo
N—————

Szeretnénk kiszamolni a két vektor altal bezart szoget.

1. 1épés: Kiszamoljuk a két vektor skalaris szorzatat.

5'5=a1'b1+a2'b2+a3'b3

G-b=10+344+(-2)-(-)=0+12+2=14

2. 1épés: Kiszamoljuk a két vektor nagysagat
(hosszusagat).

la| = \/alz + a,? + a;?

|b| = \/bf + b,? + bs®

la| =12+ 32+ (=2)2=V1+9+4 =14
|b| =02 +42+ (-1)2=vV0+16 +1 =17

3. 1épés: Felirjuk az alabbi képletet, és behelyettesitjiik a
korabban kiszamolt értékeket. a a két vektor altal bezart
sz0g lesz.

@-b=|al |b|-cosa

da-b=|al-|b|-cosa

14 =+v14-vV17 cos

4. 1épés: Leosztjuk az egyenletet |a| - |b|-vel.

_1< a-B>
CcOoS — | =Qa
la| - |b|

14
P ———— =cosa
a bb — cosa V1417
lal - |b] 0,907 = cos a
S. 1épés: Visszakeressiik a szoget.
a = 24,84°




Keresztszorzas

Lépések

Példa

Adott két vektor:

a;
o~ ()
as
by
(1)
bs

Szeretnénk kiszamolni a két vektor keresztszorzatat.

a; by
C_i X b = <a2> X (bz)
as b3

1. 1épés: Letakarjuk az els6 sort és Gsszeszorozzuk
a,-t b;-mal, és ebbdl kivonjuk a3 és b, szorzatat.

az'b3_a3'b2

(Rd)

(=3)+(-4)=5-1=12-5=7

2. 1épés: Letakarjuk a masodik sort és 0sszeszorozzuk
a,-t bs-mal, és ebbdl kivonjuk a5 és b, szorzatat (¢lé ©).

a; b1)
a3 b3

—(a, " b3 —az - by)

)

—(2-(-4)=5-6) = —(—8 — 30) = 38

3. 1épés: Letakarjuk a harmadik sort és 0sszeszorozzuk
a,-t b,-vel, és ebbdl kivonjuk a, és b, szorzatat.

a, by
a, b,

al'bz_az'bl

2:1—(-3)-6=2—(—18) = 20

4. 1épés: Sorrendbe ezeket irjuk be egy oszlopvektorba.

az'bg—a:;'bz
aXb:<a3'b1—a1'b3>
a, b, —a; - by

. 7
axb= (38)
20




Polinomosztas

Polinomosztas

Sima osztas

Polinomosztasnal is ugyanazokat a 1épéseket kell
elvégezni, mint egy sima irasbeli osztasnal.

Példa:

x3-2x2-5x+6+(x—1) 1944+ 6
1. 1épés: A legnagyobb kitevéjii tagot elosztjuk x-szel.
x3—2x2—-5x+6+ (x—1) = x? 19’44 -6 =3
2. 1épés: A kapott taggal (x?) visszaszorozzuk x — 1-et,
¢s ezt irjuk az eredeti kifejezés ala.
x3—2x2—-5x+6+(x—1)=x2 1944 -6 =3
—(x3 —x?) —18
3. 1épés: x3 — x2-et kivonjuk az eredeti kifejezésbél.
x3—2x>—-5x+6+(x—1) =x? 1944 + 6 =3
—(x* —x?) —18
0—x2—-5x+6 1
4. 1épés: Ugyanaz, mint elso 1épés.
x3—2x2—-5x+6+(x—1)=x%—x 194’4 - 6 = 32
(= x?) =18
—x%2—5x+6 14
5. 1épés: A kapott taggal (—x) visszaszorozzuk x — 1-et,
¢s ezt irjuk az eredeti kifejezés ala.
x3—2x>—-5x+6+(x—1)=x%—x 1944 ~ 6 = 32
—(x3 —x?) —-18
B 14
—(—x2 4+ x) —12
6. 1épés: x? — x-et kivonjuk x? — 5x + 6-bol.
x3—2x2—-5x+6+(x—1)=x*—x 1944 +~ 6 = 32
—(x3 —x?) —18
—x?2—-5x+6 14
—(—x?% + x) -12
0—6x+6 2




7. 1épés: Ugyanaz, mint els6 1épés.
x3—=2x>-5x+6+(x—1)=x>—-x—-6 1944’ +~ 6 = 32
_(x3 — xz) _18
—x%2—-5x+6 14
—(—x*+x) —12
—6x + 6 24
8. 1épés: A kapott taggal (—6) visszaszorozzuk x — 1-et,
¢s ezt irjuk az eredeti kifejezés ala.
x3—2x2-5x+6+(x—1)=x*—-x—-6 1944 + 6 = 324
—(x3—x?) —18
—x?2—-5x+6 14
—(—x*+x) —12
—6x + 6 24
—(—6x + 6) —24
9. 1épés: —6x + 6-et kivonjuk —6x + 6-bol.
1944 -6 = 324
x3—-2x2—-5x+6+-(x—-1)=x*—x—-6 18
—(x3 — x2 2
T =x) 14
—x2—-5x+6
(—x? ) —-12
—(—x*+x E—
_ 24
—6x + 6
(-6 6 —24
—(—6x +
—_— 0
0 +0
x3—2x*-5x+6=(x—-1)-(x* —x—6) 1944 = 6324




