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Integralasi szabalyok

Elnevezés Szabaly Példak
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Integralas szorzasi szabalyok

Elnevezés Szabaly Példak
f(x +2)-(2x% —5x3) dx =
= J(2x3 —5x* +4x? — 10x3) dx =
= f(—Sx4 —8x3 + 4x?)dx =
Ha elvégezhetd a szorzas végezziik el, és
1SZSZ1 L. 1
utdna integraljunk.
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Ha a fiiggvény valamely hatvanya meg
van szorozva a fiiggvény derivaltjaval. 2 4 54)5
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1. fajta
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Parcialis integralas
Két fajta van:
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1ISZSZ4

A szorzat egyik tagja Osszetett fiiggvény,
a masik tag pedig az 0sszetett fliggvény
belsé fiiggvényének derivaltja.

ff( )-g’(x)dxz ( )+c

fcos( ):5%In5dx = ) +c

1SZSZ5

Helyettesitéses integralas

Akkor szoktuk alkalmazni, ha egy x-es
kifejezés van 0sszeszorozva egy gyokos
kifejezéssel €s a gyok alatt legtobbszor

ax + b tipusu kifejezés szerepel.

fx-\/ax+bdx

fx-\/8x+3dx

1. 1épés: Uj valtozo (u) bevezetése.

2. 1épés: Uj valtozo x szerinti derivalasa.

, du_
(u —)dx—a

3. 1épés: A kapott egyenlet adtrendezése
dx-re.

du_
dx

du =a-dx /ia

a /- dx

du
— =dx
a

4. 1épés: 1. 1épésben kifejezett egyenlet
atrendezése x-re.

u=ax+b»b /—b

u—>b=ax /:a

u=28x+3 /=3
u—3=28x /:8

u—b u—3
a * 8 *
5. 1épés: Behelyettesites.
u—>ob du u—3 du
Jx-\/ dx=J . -\/_7 Jx-\/ dx=J 5 \/_g




6. 1épés: Kiemelések, szorzasok elvégzése

u—>nb du u—>n
f -\/——=f  Vudu =
a a

a

=%-f(u—b)\/adu=

—%'J.(u'\/——b-\/ﬂ)duz
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=;-f(u2—b-u2)du
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7. 1épés: Az integralas most mar
1ISZSZ5 elvégezheto.
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8. 1épés: Az 1. 1épésben 1évo egyenlet

visszahelyettesitése u helyére.
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Integralas osztasi szabalyok

Elnevezés

Szabaly

Példak

10SZ1

Ha elvégezhet az osztas végezziik el, és
utdna integraljunk.

dx =

2x3 — 5x* + 8x°
f x?

- + dx =
x2 x2 x2

x3 x4 x>
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5
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10SZ2

Ha a szamlaloban a nevezd derivaltja
szerepel.

o
JFdx—ln|f|+c

2x—9
j 5 dx—lnlx — 9| +c
x

10SZ3

Ez a szabaly mar eldkertiilt a szorzasi
szabalyoknal (1SZSZ2).

Ha a tort nevezdjében hatvany szerepel és
a hatvany belsé fiiggvényének a
derivaltja megjelenik a szamlaloban,
akkor a nevezdt fel tudjuk hozni a
szdmlaloba.

f n+1
—_— = n =
—dx = j fTMdx = n+1+c

f (x3 + 3x2)7 dx =

(234 3x*)7dx =

I
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10SZ4

Tortbol szorzatot csinalunk.

fLoee 1 e

Inx
f—dx—flnx —dx
Tudjuk, hogy (Inx)' = ;. Alkalmazzuk 1SZSZ2-t:
ffn - dx = +c

J(lnx)l- dx = +c




10SZ5

Helyettesitéses integralas

Ugyanazokat a 1épéseket kell elvégezni,
mint 1ISZSZ5-nél is. Akkor alkalmazzuk
leggyakrabban, ha a szdmlaloban x-€s

kifejezés a nevezdben, pedig Vvax + b
tipusu kifejezés szerepel.

X
——dx
J.\/ax+b

X

—dx
f\/3x+ 7

1. 1épés: Uj valtozo (u) bevezetése.

2. 1épés: Uj valtozo x szerinti derivalasa.

, du_
(u’ _)dx_a

3. 1épés: A kapott egyenlet atrendezése
dx-re.

du_
dx

du=a-dx /ia

a /-dx

du
— =dx
a

/- dx

/:3

4. 1épés: 1. 1épésben kifejezett egyenlet
atrendezése x-re.

u=ax+b»b /—b
u—>b=ax /:a

u—»>»
=x
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u—7=3x

/-7
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5. 1épés: Behelyettesités.

u

;du

| o=




10SZ5

6. 1épés: Kiemelések, szorzadsok

elvégzése.
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7. 1épés: Az integralds most mar

elvégezhetd.
1 1 1
— juz —7u 2du =
1 [ 1 ! 9
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8. 1épés: Az 1. 1épésben 1év0 egyenlet
visszahelyettesitése u helyére.
3 1 3 1
2:(ax+b)z b-2-(ax+b)2 2:3Bx+7)2 14-(3x+7)2
32 & e 27 9




Hatarozott integralas

Példak

Hatarozott integralas
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Impropius integralas
Szabaly Példak
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