Derivalas alkalmazasai

Erint6 egyenes egyenlete

1) Hatarozzuk meg az alabbi fliggvények érintd egyenesének egyenletét az x, pontban!

3

flx) = %
Xo = —1
flx) = 2x+%

x0=2

f(x) =x%-Inx
xo =1

() =3e"
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2) Hatarozzuk meg az alabbi fiiggvények szorzatanak érinté egyenesének egyenletét az

Xo pontban!

f(x) =log,(x = 1)

3—x
x+ 4

gx) =

x0=2

L’Hospital szabaly

3) Szamitsuk ki az alabbi fliggvény hatarértékét szorzatta alakitassal és L Hospital

szaballyal is!

.y x2—-5x+6
%2 + 3% — 10

Gazdasagi feladatok

4) Valamely arucikk eladasabol szarmazo6 bevételt az R(x) = i—:, a koltséget pedig a
C(x) = In(3 + x) fiiggvény irja le milli6 Ft-ban, x pedig a termelt mennyiséget jelenti
ezer darabban - x € (0,5). Hany termék forgalmazasa esetén lesz a profit maximalis?

Mekkora lesz ekkor a koltség? Hogyan valtozik a bevétel, ha a termelt mennyiséget

3000 darabrol 3030 darabra noveljiik?

5) Hatarozzuk meg az alabbi fliggvény rugalmassagat, majd értelmezziik az eredményt!
R(x) = (5 — 4x3)>

x0=2
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6)

7)

8)

Adott egy cég altal gyartott termék K(x) = 4x3 + 6x2 + x + 1500 (x > 0)
koltségfiiggvénye és B(x) = 865x (x > 0) bevételfiiggvénye, ahol x az elballitott
mennyiséget jelenti (ezer darabban), mig K (x) és B(x) pedig millié forintban értendd.
Hatdrozza meg azt a termékmennyiséget, amely az értékesitése utdn a cég nyeresége

maximalis! Adja meg a maximalis bevétel nagysagat is!

Egy termék keresletét a D(p) = e~092P*+10 fiioovény irja le, ahol p > 0 az
egységarat (100 Ft/kg), D(p), a keresletet (100 kg) jelenti.

Melyik allitas igaz?

-A keresletelaszticitdas minden p egységar mellett 0,16%.
-A keresleti fiiggvény zérushelye 100 Ft/kg.

-Az arbevétel 500 Ft/kg-ig szigorian monoton csokken.

-500 Ft/kg egységar mellett lesz az arbevétel maximalis.

Egy vallalkozas 0j terméket szeretne a piacra bevezetni. Az eldzetes piackutatas alapjan

a termék arbevétele és a profitja a kovetkez6 fliggvények szerint alakul: R(x) = Inx és
m(x) = 5xx_—2 , ahol x > 0 és a termelt mennyiséget jelenti 1000 darabban. Az arbevétel

¢s a profit millio forintban értendd.

Mely allitas igaz, és mely hamis?

-Ezer db-ra kerekitve 2000 db eladasa esetén lesz a koltség minimalis.
-Ezer db-ra kerekitve 2000 db eladasa esetén lesz a profit maximalis.

-A profitfliggvény szigortian monoton csokken.
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Taylor polinom
9) Hatarozzuk meg az alabbi fiiggvény 3-ad rendi Taylor polinomjat a = 0 kortil, és

kozelitsiik a fiiggvény értékét 0; 0,1; 0,5 koril!

f) =

X
x—1

Valo életbeli példak

10) Az egységnyi oldalu szabalyos haromszognek levagjuk az egyik sarkat ugy, hogy a

levagott rész egy x € (0, 1) oldali szabalyos haromszog.
Milyen x-re maximalis a T(x)/K(x) mennyiség, ahol T(x) a megmaradt trapéz
teriilete, K(x) pedig a keriilete? (Bizonyitas nélkiil elfogadjuk, hogy a vizsgalt

fiiggvénynek maximuma van a vizsgalt szakaszon.)

11)Egy folyé menti strand kialakitasdhoz 2000 méter keritést akarnak felhasznalni.
Mekkora a maximalisan bekerithetd teriilet, ha téglalap alaku keritést készitenek, és

csak 3 oldalt keritenek?
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