
Integrálás 

Integrálási szabályok 

1) Határozzuk meg az alábbi függvények határozatlan integrálját!  

∫ 𝑥12 𝑑𝑥 

∫ 5 ∙ 𝑥3 𝑑𝑥 

∫
𝑥6

2
𝑑𝑥 

∫ 𝑥 + 𝑐𝑜𝑠 𝑥 𝑑𝑥 

∫
1

𝑥
− 6𝑥 𝑑𝑥 

∫ 𝑠𝑖𝑛(5𝑥 + 8) 

 

Integrálás szorzási szabályok 

2) Határozzuk meg az alábbi függvények határozatlan integrálját!  

∫(𝑥 + 2) ∙ (2𝑥2 − 5𝑥3) 𝑑𝑥 

∫ 𝑥 ∙ 𝑠𝑖𝑛 𝑥 𝑑𝑥 

∫ 𝑥3 ∙ 𝑙𝑛 𝑥 𝑑𝑥 

∫ 𝑐𝑜𝑠(5𝑥) ∙ 5𝑥 ∙ 𝑙𝑛 5 𝑑𝑥 

∫ 𝑥 ∙ √8𝑥 + 3 𝑑𝑥 

 

https://quickmaths.hu/courses/egyetemi-matek/lessons/13-integralas/#13-integralasi-szabalyok
https://quickmaths.hu/courses/egyetemi-matek/lessons/13-integralas/#13-integralas-szorzasi-szabalyok


Integrálás osztási szabályok 

3) Határozzuk meg az alábbi függvények határozatlan integrálját!  

∫
2𝑥3 − 5𝑥4 + 8𝑥5

𝑥2
𝑑𝑥 

∫
2𝑥 − 9

𝑥2 − 9𝑥
𝑑𝑥 

∫
3𝑥2 + 6𝑥

(𝑥3 + 3𝑥2)7
𝑑𝑥 

∫
𝑙𝑛 𝑥

𝑥
𝑑𝑥 

∫
𝑥

√3𝑥 + 7 
𝑑𝑥 

 

Határozatlan integrálás 

4) Határozzuk meg az alábbi függvények határozatlan integrálját!  

∫(2𝑥3 − 𝑥2 − 3√𝑥 − 1) 𝑑𝑥 

∫ 𝑥3 +
1

√𝑥
𝑑𝑥 

∫
3𝑥3 − √𝑥

4

𝑥4
𝑑𝑥 

∫(4𝑥 + 1)5𝑑𝑥 

∫ √2 − 7𝑥
3

+
1

𝑐𝑜𝑠2(4𝑥)
𝑑𝑥 
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Parciális integrálás 

5) Határozzuk meg az alábbi függvények határozatlan integrálját!  

∫ 3𝑥 ∙ 𝑠𝑖𝑛(4𝑥) 𝑑𝑥 

∫(9𝑥 − 3) 𝑐𝑜𝑠 𝑥  𝑑𝑥 

∫ 3𝑥 ∙ 𝑒3𝑥𝑑𝑥 

∫(2𝑥2 ∙ 𝑒𝑥) 𝑑𝑥 

∫ 𝑥 ∙ 𝑙𝑜𝑔3 𝑥 𝑑𝑥 

∫ 3𝑥2 ∙ 𝑙𝑛(4𝑥) 𝑑𝑥 

 

Vegyes integrálás feladatok 

6) Határozzuk meg az alábbi függvények határozatlan integrálját!  

∫
3𝑥5 − 𝑒3 + √𝑥

𝑥2
+ (2𝑥 − 9)2019 𝑑𝑥 

∫ 𝑥2(𝑥3 − 2)6 𝑑𝑥 

∫ 𝑥 ∙ 𝑠𝑖𝑛(2𝑥) 𝑑𝑥 

∫
20𝑥4 + 4

(2𝑥5 + 8𝑥)4
 𝑑𝑥 

∫
2𝑥2

𝑥3 + 3
𝑑𝑥 

∫
3𝑥6

𝑥7 + 2
𝑑𝑥 

∫
5𝑥2

√4𝑥3 + 3
4 𝑑𝑥 
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∫(𝑥 + 1)3 ∙ 𝑒(𝑥+1)4
𝑑𝑥 

∫ 𝑥3 ∙ 𝑙𝑛 𝑥 𝑑𝑥 

∫
𝑙𝑜𝑔3𝑥

𝑥2
 𝑑𝑥 

∫
𝑒3𝑥

2 − 𝑒𝑥
 𝑑𝑥 

∫ (2 ∙ 3𝑥 − √𝑥35
−

3

𝑐𝑜𝑠2𝑥
+ 𝑠𝑖𝑛2𝑥) 𝑑𝑥 

 

7) Határozzuk meg az alábbi integrált a 𝑡 =  √𝑥 − 1 helyettesítés alkalmazásával! 

∫
(√𝑥 − 1)

2019

√𝑥
 𝑑𝑥 

 

8) Igaz-e az alábbi függvényekre, hogy 𝐹 primitív függvénye 𝑓-nek? Miért? 

𝐹(𝑥) = (𝑥 + 1) ∙ 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(√𝑥) − √𝑥 

𝑓(𝑥) = 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔(√𝑥) 
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Határozott integrálás 

9) Határozzuk meg az alábbi függvények határozott integrálját! 

∫ 𝑥2

2

0

𝑑𝑥 

∫ 𝑥3

4

2

𝑑𝑥 

∫ 𝑠𝑖𝑛 𝑥

𝜋
2

0

𝑑𝑥 

∫ 𝑐𝑜𝑠 𝑥

2𝜋

0

𝑑𝑥 

∫ 𝑥2 + 2𝑥

−1

−2

𝑑𝑥 
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10) Határozzuk meg az alábbi függvények határozott integrálját! 

∫ (𝑥2 + 2𝑥 + 5) 𝑑𝑥
2

−1

 

∫ 𝑥2 − 6𝑥 + 2 ∙ √𝑥 𝑑𝑥
2

1

 

∫ 2𝑥 −
4

𝑥
+ 2 𝑑𝑥

2

1

 

∫ 32𝑥−6 𝑑𝑥
4

3

 

∫ (1 − 2𝑥)2 𝑑𝑥
1

0

 

∫ (7𝑥3 − 4𝑥 + 3 ∙ √𝑥)𝑑𝑥
3

2

 

∫ 𝑥 ∙ 𝑠𝑖𝑛 𝑥  𝑑𝑥
𝜋

0

 

 

𝑓(𝑥) = 4𝑒2𝑥−7 

𝐼 = [6; 8] 

 

𝑓(𝑥) =
4

√1 − (4𝑥 − 6)2
 

𝐼 = [
6

4
;
25

16
] 

 

∫
𝑠𝑖𝑛 (𝑙𝑛 𝑥)

𝑥

𝑒

1

𝑑𝑥 
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Többrészes integrálás 

11) Határozzuk meg az alábbi függvények határozott integrálját! 

𝑓(𝑥) = {
 2𝑥5,                                    ℎ𝑎 𝑥 ≤ 1

2𝑥2 − 4𝑥,                         ℎ𝑎 𝑥 > 1
 

𝑎) ∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
3

−1

 

𝑏) − 1 és 3 között számítsuk ki a függvény és az x tengely által határolt korlátos 

terület nagyságát! 

 

12) Határozzuk meg az alábbi függvények határozott integrálját! 

𝑓(𝑥) = {

𝑥2 + 3𝑥 − 18

2𝑥2 − 3𝑥 − 9
, ℎ𝑎 𝑥 < 1

𝑥2 + 3𝑥,                  ℎ𝑎 1 < 𝑥 < 2
3𝑥,                        ℎ𝑎 𝑥 > 2

 

∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
4

1

 

 

𝑓(𝑥) = {
𝑥2 + 3𝑥 − 18

2𝑥2 − 3𝑥 − 9
, ℎ𝑎 𝑥 < −3

2𝑥2 − 3𝑥,             ℎ𝑎 𝑥 ≥ −3

 

∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
5

2

 

 

𝑓(𝑥) = {
 0                                  , ℎ𝑎 𝑥 ≤ 0

𝐴

𝑒7𝑥
                              , ℎ𝑎 𝑥 > 0

 

∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
+∞

−∞
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Impropius integrálás 

13) Határozzuk meg az alábbi függvények határozott integrálját! 

∫
1

𝑥2

2

1

𝑑𝑥 

∫
1

𝑥2

3

1

𝑑𝑥 

∫
1

𝑥2

4

1

𝑑𝑥 

∫
1

𝑥2

1000

1

𝑑𝑥 

∫
1

𝑥2
 𝑑𝑥

∞

1

 

∫
1

𝑥

∞

1

𝑑𝑥 
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14) Határozzuk meg az alábbi függvények határozott integrálját! 

∫
1

𝑥3
 𝑑𝑥

∞

1

 

∫
3

√𝑥75  𝑑𝑥
∞

1

 

∫ 𝑥 ∙ 𝑒−𝑥2
 𝑑𝑥

∞

0

 

∫
1

𝑥 ∙ 𝑙𝑛 𝑥
 𝑑𝑥

∞

𝑒

 

∫
1

3 + 𝑥2
𝑑𝑥

+∞

1
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