
Kétváltozós függvények 

Kétváltozós függvények deriválása 

1) Adjuk meg az alábbi kétváltozós függvény és első és másodrendű parciális deriváltjait! 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑥3 + 3𝑥𝑦 − 𝑦2 

 

 

2) Adjuk meg az alábbi kétváltozós függvény és első és másodrendű parciális deriváltjait! 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑒𝑥𝑦 − 3𝑥2𝑦3 +
𝑙𝑛 𝑥

𝑦
 

 

3) Adjuk meg az alábbi kétváltozós függvények értelmezési tartományát, és elsőrendű 

parciális deriváltjaikat! 

𝑓(𝑥, 𝑦) =
1

√𝑥 + 𝑦
+

1

√𝑥 − 𝑦
 

𝑓(𝑥, 𝑦) =
𝑐𝑜𝑠(𝑥𝑦)

𝑦
 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑙𝑛 𝑥 + 𝑥𝑦 𝑠𝑖𝑛 𝑦 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑙𝑛 (𝑡𝑔 (
𝑥

𝑦
)) 

𝑓(𝑥, 𝑦) =
1

√𝑥2 + 𝑦2
 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑒7𝑦3
− 𝑥𝑦 + 7 ∙ 𝑥3 ∙ 𝑦6 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 21𝑥2 − 42𝑥𝑦 + 14𝑦3 + 5 

𝑓(𝑥, 𝑦) = √9 − 𝑥2 − 𝑦2 
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4) Adjuk meg az alábbi kétváltozós függvény értelmezési tartományát, elsőrendű parciális 

deriváltjait és az értékét a megadott pontban! 

𝑓(𝑥, 𝑦) = √25 − 𝑥2 − 𝑦2 

𝑃 (
5

7
,
5

6
) 

 

Kétváltozós függvények szélsőértéke 

5) Határozzuk meg az alábbi kétváltozós függvények lokális szélsőértékeit! 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 5 − 54𝑦3 + 36𝑦2 − 6𝑥𝑦 

 

6) Határozzuk meg az alábbi kétváltozós függvények lokális szélsőértékeit! 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑥3 + 8𝑦3 − 6𝑥𝑦 + 12 

 

7) Határozzuk meg az alábbi kétváltozós függvények lokális szélsőértékeit! 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑥3 − 3𝑥2 + 2𝑥𝑦 + 𝑦2 

 

8) Határozzuk meg az alábbi kétváltozós függvények lokális szélsőértékeit! 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 2𝑥2 + 3𝑥𝑦 + 𝑦2 − 𝑥 − 2𝑦 + 2 
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9) Határozzuk meg az alábbi kétváltozós függvények lokális szélsőértékeit! 

𝑓(𝑥, 𝑦) =
𝑥

𝑦
+

4𝑦2

𝑥2
+

𝑦2

2
+ 𝑦 

 

10) Határozzuk meg az alábbi kétváltozós függvények lokális szélsőértékeit! 

𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑥2𝑦 − 𝑥2 − 𝑙𝑛 𝑦 
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